HILBERT-AVARUUDET 2026
Harjoitus 7
deadline: 2.3.2026, klo 14:00

Ex 7.1:

Ex 7.2:

Olkoon H Hilbert-avaruus ja T € L(H). Osoita, etta
S(T*)={N:xed(T)}).

Olkoon H Hilbert-avaruus, 7" € L£(H) normaali, ja A € 6(7). Osoita, etté
T — X on normaali.

: Olkoon H Hilbert-avaruus, 7' € L£L(H) normaali, ja A € 6(T"). Osoita, ettd on

Ex 7.4:

olemassa jono (x,)nen siten, ettd
|lz,|| =1 kaikille n € N, (T — A)x,|| = 0 kun n — oco.

Olkoon H Hilbert-avaruus ja T' € L(H) itseadjungoitu. Osoita, ettd on ole-
massa kuvaus ¢ : C(6(T)) — L(H) siten, ettd ominaisuudet

e d(pq) = ¢(p)ola),  o(Ap) =Aro(p),  o(1)=1,  &(p)=¢(p),

o ¢(f) =T, missd [ : x — x,

e [[o(@)ll = [Pl

ovat voimassa kaikille polynomeille p, ¢ ja kaikille A € C.



