HILBERT-AVARUUDET 2026
Harjoitus 6
deadline: 23.2.2026, klo 14:00

: Olkoot (E,|| - ||lg), (F,] - ||r) normiavaruudet, ja A : E — F additiivinen

Ex 6.2:

Ex 6.3:

Ex 6.4:

isometria. Osoita, ettd A on injektio.

Olkoon T : /' — ¢q kuvaus
Tz = (ij, xj,...>,
=1 j=2

missd © = (z;)jen € ¢*. Osoita, ettéd T on lineaarinen ja jatkuva.

Olkoon T sama kuin Ex 6.2:ssd. Osoita, ettd adjungaatti 7% on kuvaus ¢! —

0, ja etté

n

Ty* = (Z yj>

j=1 neN

on voimassa kaikilla y* = (y;);en € (.

Olkoot H Hilbert-avaruus ja T' € L(H). Osoita, etté
e Jos |A| > ||T]|, niin A & (7).
e Joukko §(7") on kompakti ja epétyhja.

[vihje: kdytd Neumannin sarjaa ja Ex 5.4]



