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Ex 4.1: Osoita, etti

(aly) = / "y dul)

on sisitulo avaruudessa L%([0, 27]). Liséksi osoita, ettd jono (x,),ecz, missé

eint

\/271"

on ortonormaali jono avaruudessa L?([0, 27]).

xu(t) = neZ,te0,2r],

Ex 4.2: Olkoot F Hilbert-avaruus ja A C E sen osajoukko. Osoita, ettd (A)* = A*.

Ex 4.3: Olkoon F Hilbert-avaruus jossa on numeroituva Hilbertin kanta. Osoita, etta
E on separoituva.

Ex 4.4: Olkoon M Hilbert-avaruuden E suljettu vektorialiavaruus. Osoita, ettd orto-
projektio Py : E — E on lineaarinen kuvaus.



