BANACH-AVARUUDET 2026
Harjoitus 7
deadline: 11.5.2026, klo 12:00

: Olkoon E refleksiivinen Banach-avaruus ja V' C E suljettu vektorialiavaruus.

Osoita, ettd V' on refleksiivinen.

: Olkoon E Banach-avaruus ja F kokoelma alhaalta puolijatkuvia funktioita

E +— (=00, o0]. Osoita, etta

g(w) = sup f(z)
feF

maédérittelee alhaalta puolijatkuvan funktion £ — (—o0, 0o].

: Olkoon E Banach-avaruus ja F kokoelma konvekseja funktioita £ — (—o0, 0o].

Osoita, etta

g(x) = sup f(x)
feF

maéérittelee konveksin funktion E — (—o0, 00].

: Olkoon E Banach-avaruus ja (z,), C E. Osoita, etté

N N

on konveksi.

: Olkoon 2 C R” rajoitettu avoin konveksi joukko ja g: R — R rajoitettu ja

konveksi. Osoita, ettéd F': f +— [, g(f(x)) dz on alhaalta puolijatkuva L*(Q)m
vahvassa topologiassa.

: Olkoon F' kuten tehtévéssd 2. Osoita, ettd F:lla on minimoija joukossa {f €

L2(Q) « |[fll2 =1}



